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t/*3 .  Ded uc i r  la ecuación ordi nar i a  —--------- - =  1 a p ar t i r  de la def in ic ión dea2 h'¿

5.  D em os t r a r  un  procedimiento  para  obtener ,  con escuadras y compás ,  
p u n t o s  de u na  hipér bo la ,  dados los focos y la l o n g i t u d  de su eje t r ansverso .

E n  cada u n o  de los ejercicios 6-9, para la ecuación dada de la h ip ér bo la ,  h á �
llense las coordenadas de los vértices y focos,  las long i tudes  de los ejes t ransverso 
y con ju ga do ,  la excentr icidad y la l o n g i t ud  de cada lado recto.  Trácese y d i scú �
tase el l ugar  geomét r ico.

10.  Los  vért ices de una  h ipér bola  son los p u n t o s  V  (2, 0) , V ' ( — 2, 0) , 
y sus focos son los p u n t o s  F (3, 0) , F 1 ( — 3, 0)  . H a l l a r  su ecuación y su e x �
centr icidad.

11.  E l  centro de u na  h ipér bola  está en el or igen,  y su eje t ransverso está 
sobre el eje Y .  Si u n  foco es el p u n t o  (0, 5) y la excentr icidad es igual  a 3, 
hállese la ecuación de la h ipérbola  y la l o n g i t u d  de cada lado recto.

12.  Los  ext remos del eje conju ga do  de una  h ip ér bo la  son los p u n t o s  (0, 3) 
y (0, — 3 ) ,  y la l o n g i t ud  de cada lado recto es 6. Ha l l a r  la ecuación de la 
h i pé r bo la  y su excentr icidad.

13.  Los  vértices de u na  h ipé r bo la  son (0, 4 ) ,  (0, —4 ) ,  y su excentr icidad 
es igual  a %. Hal l a r  la ecuación de la h ip ér bo la  y las coordenadas de sus focos.

14.  U n a  h ipér bola  t iene su centro en el or igen y su eje t ransverso sobre el 
eje X .  Ha l l a r  su ecuación sabiendo que su excentr icidad es Vi \/H> y q u e  la 
curva pasa p o r  el p u n t o  (2, 1 ) .

15 .  U n a  h i pé r bo la  t iene su cent ro en el or igen y su eje conj ug ad o está sobre 
el eje X .  La  l o n g i tu d  de cada lado recto es %,  y la h ip ér bo la  pasa p or  el p u n t o  
( — 1, 2) . Ha l l a r  su ecuación.

16.  Ha l l a r  la ecuación de la h ipér bola  que pasa p o r  los p u n t o s  (3, — 2) y 
(7, 6) , t iene su cent ro en el or igen y el eje t r ansver so  coincide con el eje X .

E n  cada u n o  de los ejercicios 17-19, usando la def in ic i ón de h ipérbola ,  ha l l ar  
la ecuación de dicha curva a p ar t i r  de los datos  dados .  Median te  u n  cambio de 
coordenadas ,  p oner  la ecuación en la p r i mer a  f o r ma  o rd i na r i a .

17 .  Focos  ( — 7, 3) , ( — 1 , 3 ) ;  l o n g i t u d  del eje t ransverso = 4 .
18.  Vér t ices (1, 4) , (5, 4) : l o n g i t u d  del lado recto =  5.
19.  Vér t ices (3, 4) , (3, — 2) ; excent r ic idad =  2.

20.  D em o s t r a r  que la l on g i t u d  del eje c on j u g a d o  de una  h ipér bo la  es media
p ro p o r c i o n a l  entre las longi tudes  de su eje t ransverso  y su lado recto.

2 1 .  Si k  es un  nú me ro  cualquiera d i ferente de cero,  d emo st ra r  que la ecua�
c ión 3 x z — 3y3 =  k  representa un a f ami l i a  de h ipér bolas  de excentr icidad igual  
a y /  2 .

6.  9 x 2 -  4y 2 =  36.
7 .  4 x 2 — 9y 2 =  36.

8.  9 y 2 -  4 x 2 =  36.
9.  x 2 -  4y* =  4.
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